Lista 4 (poziom rozszerzony)

Zad. 1 (2 pkt.) Wiadomo, ze liczby catkowite a, b spetniajg réownosé 2a + a = 3b*+ b. Wykaz, ze jesli 5 dzieli liczbe
a-b, to 25 tez dzieli a-b.

Zad. 2 (2 pkt.) Rozpatrzmy liczby naturalne x = 11...111 wieksze od 1000, ktérych zapis dziesietny zawiera tylko cyfre
1. Wykaz, ze jezeli liczba x zapisana za pomoca n jedynek jest pierwsza, to liczba n réwniez jest pierwsza.

Zad. 3 (3 pkt.) Oblicz l0g331°8s2 - 10828 - 10gs4,
Zad. 4 (3 pkt.) Wykaz, ze liczba (\/5 + 2)2022 4 (\/5 — 2)2022 jest wymierna.
Zad. 5 ( 3 pkt. ) Rozwigz nieréwnos¢ 2x2+ x|2x-1| < 3.

Zad. 6 (4 pkt.) Jedna z liczb a, b, c jest wielokrotnoscig liczby 7, a liczby a, b, ¢ s3 kolejnymi wyrazami ciggu
arytmetycznego o réznicy 7. Wykaz, ze 2058 jest dzielnikiem a-b-c.

Zad. 7 (4 pkt.) Naszkicuj wykres funkcji f(x) =|x2-9|/(3-x). Dla jakich wartosci parametru m réwnanie f(x) =m
nie ma rozwigzania?

Zad. 8 (5 pkt.) Rozwigz rownanie cos2x — 2?\/3 sinx cosx — sin2x = 0 w przedziale [-m,m].

Zad. 9 (6 pkt.) Oblicz pole czworokata AB CD wpisanego w okrag, gdzie|AB|=10, | CD|=6 oraz | BC|=|BD| wiedzac,
ze styczna do okregu w punkcie C tworzy z bokiem CD kat réwny 30°.

Zad. 10 (6 pkt.) Kasia chce zrobi¢ pudetko bez wieczka w ksztatcie prostopadtoscianu majgc do dyspozyc;ji
prostokatny kawatek kartonu o wymiarach 10 cm x 16 cm i odcinajgc z kazdego rogu kwadrat o boku x cm. Oblicz
wartos$¢ x, dla ktorej objetos¢ otrzymanego pudetka bedzie jak najwieksza. lle wynosi ta najwieksza objetos¢?



